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Biri iki kapali zarfla size gelip soyle diyor:

- Bu kapali zarflarda para var. Hangisinde ne
kadar oldugunu bilmiyorum ama birindeki paranin
digerindekinin iki kat1 oldugunu biliyorum. Istedi-
gini seg, icindeki para senin...

Oh ne 4la! Zarflardan birini se¢iyorsunuz. Size
durduk yerde para vermek isteyen iyi kalpli kisi iyi-
likte sinir tanimiyor ve size,

- Istersen bu zarfi birak digerini seg... diye bir
secenek sunuyor.

Ne yaparsiniz? Zarfi degistirir misiniz degistir-
mez misiniz? Yoksa zarfi degistirip degistirmemek
bir sey farkettirmez mi?

Sanki degistirip degistirmemek farketmezmis
gibi geliyor... Matematikgiler hislerine ¢cok onem
verseler de - en azindan is matematige gelince - as-
la hislerine teslim olmazlar! Kanitlayalim.

Farketmez!

Zarflarin birinde 7 lira, digerinde 27 lira olsun.

Once zarflar1 degistirmedigimizi varsayalim. 1/2
olasilikla 7 liralik zarfi se¢gmisizdir ve 7 lira kazani-
riz. 1/2 olasilikla 27 liralik zarfi segmisizdir ve 2 li-
ra kazaniriz. Demek ki bu durumda beklentimiz,
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Simdi zarflar1 degistirdigimizi varsayalim. Seg-
tigimiz zarfta 1/2 olasilikla 7 lira vardir ve zarfi de-
gistirdigimizden 27 lira kazaniriz. Se¢tigimiz zarfta
1/2 olasilikla 27 lira da olabilir ve 0 zaman zarfi de-
gistirdigimizden 7 lira kazaniriz. Bu durumda bek-
lentimiz
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olur.

Her iki stratejide de 37/2 bulduk. Demek ki de-
gistirsek de degistirmesek de bir sey farketmez.
Tahmin ettigimiz gibi...

Farkeder!

Ama bir de soyle dustinelim: Bir zarf sectik ve
diyelim zarfta m lira var. Hatta zarfa bakip zarfta
m lira oldugunu gercekten gorebiliriz de. Diger
zarfta ya m/2 lira ya da 2m lira olmali; tam ne ka-
dar oldugunu bilmiyoruz. 1/2 olasilikla 72/2 lira,
1/2 olasilikla 2 lira vardr.

Her iki stratejide de beklentileri hesaplayalim,
bakalim hangisinde daha yiiksek ¢ikacak.

Zarfi degistirmezsek 7 lira kazanacagiz elbet-
te, bundan kuskumuz yok.

Eger degistirirsek, diger zarfta 1/2 olasilikla
m/2 lira olacak ve 1/2 olasilikla 2 lira olacak. De-
mek ki degistirirsek beklentimiz,
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olacak.

Degistirmezsek beklentimiz 7 olacakti. 5mi/4,
m’den daha biiytik oldugundan, bu sefer en iyi stra-
tejinin degistirmek gerektigini bulduk.

Allah Allah!

Ayni soruyu iki degisik bi¢cimde dustndik ve
birinde degistirip degistirmemenin farketmedigini
bulduk, digerinde ise degistirmenin daha iyi olaca-
gin1 bulduk...

Matematikte iki ayri yontemle iki ayri yanit
bulmak pek enderdir. Olmaz degil, 6zellikle olasi-
lik sorularinda olabilir. Ama enderdir. Bertrand Pa-
radoksu bu c¢elisik olasilik sorularinin en tnlilerin-
den biridir.

Peki
oluyor? Neden iki degi-

burada neler

sik yanmit buluyoruz? Bir
yerde yanlig mi yaptik?

Odullu

Dogru yanit nedir? Yok- Soru
sa matematik c¢eligkili

mi? Bu sorularin hepsine

birden dogru yanit ve-
renlere hediyelerimiz var. 0



