Degistirip degistirmemek
 bir sey degistirir mi degistirmez mi?

Bu yaz1 matematik dgretmenligi 6grencisi Thsan
Yiicel'le ortak yazilmistir.

Biri iki kapal zarfla size gelip soyle diyor:

- Bu kapali zarflarda para var. Hangisinde ne
kadar oldugunu bilmiyorum ama birindeki para-
nin digerindekinin iki kat oldugunu biliyorum.
Istedigini sec, icindeki para senin...

Oh ne ala! Zarflardan birini seciyorsunuz. Size
durduk yerde para vermek isteyen iyi kalpli kisi i-
yilikte sinir tanimiyor ve size, :

- Istersen bu zarh birak digerini sec... diye bir
secenek sunuyor.

Ne yaparsiniz? Zarf degistirir misiniz, degistir-
mez misiniz? Yoksa zarfi degistirip degistirmemek
bir sey fark ettirmez mi?

Sanki degistirip degistirmemek fark etmezmis
gibi geliyor... Matematikciler hislerine cok dnem
verseler de asla teslim olmazlar. Kanitlayahm.

Zarflarm birinde n lira, digerinde 2n lira olsun.

Once zarflar degistirmedigimizi varsayalm. 1/2
olasihkla n liralik zarfi secmisizdir ve n lira kazani-
nz. 1/2 olasilikla 2n liralik zarfi secmisizdir ve 2n li-
ra kazamriz. Demek ki bu durumda beklentimiz,
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dir.

Simdi zarflar degistirdigimizi varsayalim. Secti-
gimiz zarfta 1/2 olasilikla n lira vardir ve zarfi de-
gistirdigimizden 2n lira kazamiriz. Sectigimiz zarf-
ta 1/2 olasilikla 2n lira da olabilir ve o zaman zarfi
degistirdigimizden n lira kazaninz. Bu durumda
beklentimiz
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olur.

Her iki stratejide de 3n/2 bulduk. Demek ki de-
gistirsek de, degistirmesek de, bir sey degistirmez.

Ama bir de soyle dusunelim: Bir zarf sectik ve
diyelim zarfta m lira var. Hatta zarfa bakip zarfta m
lira oldugunu gercekten gorebiliriz de. Diger zarf-
ta ya m/2 lira ya da 2m lira olmali; tam ne kadar
oldugunu bilmiyoruz. 1/2 olasiikla m/2 lira, 1/2 o-
lasilikla 2m lira vardir.

Her iki stratejide de beklentileri hesaplayalim,
bakalim hangisinde daha yiitksek cikacak.

Zarh degistirmezsek m lira kazanacagiz elbette,

bundan kuskumuz yok.

Eger degistirirsek, diger zarfta 1/2 olasihkla m/2
lira olacak ve 1/2 olasilikla 2m lira olacak. Demek
ki degistirirsek beklentimiz,
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olacak.

Degistirmezsek beklentimiz m olacaku. 5m/4,
m'den daha biiyik oldugundan, bu sefer en iyi
stratejinin degistirmek oldugunu bulduk.

Aym soruyu iki degisik bicimde dusundtk ve
birinde degistirip degistirmemenin fark etmedigini
bulduk, digerinde ise degistirmenin daha iyi olaca-
g bulduk...

Matematikte iki ayrt yontemle, iki ayr1 yamit
bulmak pek enderdir. Olmaz degil, ozellikle ola-
silik sorularinda olabilir. Ama enderdir (Bkz. tnli
Bertrand Paradoksu).

Yapugimiz excel programi hangi yamun dogru
oldugunu soyliyor. Ama yanhs yaniun neden yan-
lis oldugunu kendimizi tatmin edecek bicimde ifa-
de edemedigimizi de itiraf edelim.

Burada neler oluyor? Neden iki degisik yamt
buluyoruz? Bir yerde yanhs mu yaptik? Oyleyse
yanlis nerede? Dogru yamt nedir? Yoksa matema-
tik celiskili mi? Biz nerdeyiz ve amacimiz ne? Bu
ve benzeri sorularin yanitlarii bekliyoruz.

ihsan_einstein@yahoo.com ya da anesin@bil-
gi.edu.tr adresine yazabilirsiniz.
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